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1. Trovare le dimensioni di U, W, U+W, UNW e una base per ognuno di essi:
(a) U=<(1,0,0,1), (1,1,0,0), (10,1,1), (0,0,1,0)>  W=<(1,1,1,1), (2,0,0,2)>
(b) U=<(2,1,3,1), (1,0,1,2), (2,3,1,0), (1,1,1,1)> W=<(0,1,1,0), (0,1,1,1), (0,0,0,1)>

2. Determinare al variare del parametro k le dimensioni di U, W, stabilire quando
U+W= R" e se tale somma ¢ diretta:
(a) U=<(k,1,1,0), (0,k,k,0), (1,k,1,k)> W=<(k,k,k k), (0,1,k,1), (0,k,1,1)>
(b) U=<«(k,0,k,0), (1,1,1,k), (0,0,1,k), (0,1,k,k)> W=<«(k,1,0,2), (1,0,0,k), (1,k,k,1)>

3. Calcolare, con il metodo Gauss-Jordan, tutte le soluzioni dei seguenti sistemi

lineari:

X+ 3y+2z=0 2x+3y=3 2x+y+3z=1
{x+ 3y+4z=0 { X+2y=4 3x+2y+w=0
(@) 2x+5y+z=1 (b) 3x+5y=2 (©) X+ 2y +z+w=1

X+z+2w=11 2X+y+ 3z=2
{2x+3y+z=0 { y+z+3w=3
2y+3z+w=11 X+2y+4z=0

(d) X+y+z=22 (e) z+2w=1

4. Determinare esplicitamente al variare del parametro m, tutte le soluzioni dei
seguenti sistemi lineari, utilizzando in caso di soluzione unica il metodo di

Cramer:
2y+mz=1 mx+z=m
mx+2y=2 my+3z=m
(a) (b)

y+mz=3 2X+my+z=m


http://www.mat.uniroma3.it/
http://www.lifedreamers.it/liuck/

X+mz+w=1

3Xx+my+2z=1 _
5x +my+ 62=0 X+ 2y +mz+w=0
{ X+mz=1 d Z+2w=2
(c) - () X+mw=0

. Stabilire, al variare del parametro reale a, quando le seguenti matrici sono
invertibili. Se invertibili, trovare l'inversa, altrimenti calcolarne il rango.

1 2 a 3 0 a
A=1|3 a 1 B=[a a 1
1 a 1 2 1 a
a 0 1 O
a 1l 2
1 a -1 -1
C=gig D=11 0 0 a
1 -1 -1 a



