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Esercizio 1. Verificare quale tra le seguenti € una distanza in R:

a) d(z,y) = /|z —y|
b) d(z,y) = |a* — ¢?|
¢) d(z,y) =z -yl
d) d(z,y) = [y/]z[ = /Iyl

1 sex#y
0 sex=y

e) d(z,y) = {
Esercizio 2. Dire se le seguenti affermazioni sono vere o false e motivare la
risposta:

Sia E un insieme non vuoto di numeri reali.

a) [ ¢ estremo inferiore per E se [ ¢ un minorante di E ed ¢ tale che Vx €
E,de> 0 percuirisultaz <l+e€

e) L’intervallo [a,400) risulta chiuso in R, mentre l'insieme [a,b) non & né
aperto né chiuso.

Esercizio 3. Trovare, qualora esistano, estremo superiore e inferiore dei
seguenti insiemi e dire se sono rispettivamente un massimo e un minimo per
lo stesso insieme. Motivare le risposte verificandole attraverso la caratteriz-
zazione.

a) E:{aze[%,g]:m—Qn,nmeN}

b) E={zeR:z= n € N}

c) E:{xGR:x:(frlL)n,neN}

Esercizio 4. Dimostrare che ogni insieme A, chiuso e limitato, ha Massimo
e Minimo.



Esercizio 5. Dato l'insieme A = {a, € R : a, = (=1)";}5,n € N}
determinare, sup A, inf A.

Esercizio 6. Dimostrare che dati due insiemi qualunque X, Y # (),
Y C X CR,siha

inf X <infY <supY <supX.

Esercizio 7. Dimostrare che dati due insiemi qualunque X, Y # 0, se
X+Y ={z+y,xzeX, yeY} siha

sup(X +Y) =sup X +supY

Esercizio 8. Sia X € R, X # (0 esiatX := {tz: z € X, t € R}, allora si
ha
sup(tX) = tsup X

Esercizio 9. Dimostrare che un insieme X € R e’ limitato <= esiste un
numero reale M > 0 tale che |z| < M, Vz € X.



