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1. Sia € = 41 mostrare che

3€+2\/?+ 36_2\/?—6
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2. Sia f € Q[x] monico di grado 3 il cui discriminante & quadrato in Q.
Mostrare che se f é riducibile su Q allora f possiede 3 radici razionali.

3. Sia K un campo e 2 la sua chiusura algebrica. Siano a e g € €). Siano
¢o € g 1 polinomi minimi di o e 3, poniamo E, e Eg i loro campi di
spezzamento. Mostrare che:
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Se K(a) C K(f) allora E, C Eg.
Se K (a) = K(f) allora E, = Ej.

c) Il viceversa non ¢é vero.
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4. (a) Mostrare che il polinomio f(z) = 2% + x + 3 ¢ irriducibile su Q.

Sia « la sua radice reale. Trovare ’espressione di:
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nella base 1, a e o di Q(a) su Q. Mostrare che Q(v) = Q(«) e
calcolare il polinomio minimo di 7.

(b) Mostrare che il campo K = Q(«, +/—247) ¢ il campo di decompo-
sizione di f(x) su Q. Dedurne il valore di [K : Q).

(c) Mostrare che il polinomio g(x) = 22 — 2 ¢ irriducibile su Q(a). E
dedurne che [Q(a, v/2) : Q] = 6. Calcolare
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nella base canonica di Q(a,+/2). Studiare 'intersezione:
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K NQ(a, V2).



