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Compito finale

.Siad:=—-5ea =1+ wy € Z[wy|. Determinare a,m,n € 7Z tali che
aZlwg) = nZ + (a + mwq)Z.

. Sia I C Z[\/g] l'ideale generato da 1 + /3. Determinare tutti gli
elementi dell’anello quoziente Z[+/3]/1.

. Dando per noto che I'anello degli interi di Q(¥/2) ¢ A := Z[v/2], deter-
minare gli ideali primi di A che dividono l'ideale 5Z[+/2] e stabilire se
essi sono principali.

. Sia d = —23. Mostrare che wy ¢ irriducibile in Z[wy] e fattorizzare in
ideali primi l'ideale principale wyZ[wq].

. Sia £ = & una radice primitiva nona dell’'unita. Studiare la ramifi-
cazione di 2 e 3 in Z[¢] (anello degli interi di Q(€)).

. Sia d := —26. Dimostrare che il gruppo delle classi di Z[wy] € ciclico di
ordine 6.

Fattorizzare 27 in Z[wg].



