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Osservazione 1. Osservamoanitutto che A e B sonoinsieminormal rispettoad
entranbegli assi.C é invecenormak rispeto all’ assedelley e pud eserescritto
comeunionedi dueinsieminormalirispeto all’assedelle x aventiintemi disgiunti.
Laregionedi cui vienechiedo il calcdo dellamisuradi Peano-drdannell’ ultimo
eserizio non & invece normak rispeto a nessin assemaé unionedi dueinsiemi
normali(con intern disgiunti) rispetto ad unoqualunque dei dueass.

Soluzione esercizio 1. Percalcdare l'integrale asggnatoanziutto scriviamo A
comeinsieme normak rispetto all’assedelle y (dal momentochela scritturadi A
cosicomefornita dal tesb non coindde conla definizione di insiemenormde). E
perdimmediatala verifica (evertualmerie disegnando A nel pianocartesiang del
fattoche

A={(z,y) €[-1,1] xR: -1 <y <z%}

Allora utilizzandoil teorenadellintegrazionesuinsieminormalicona(z) = —1
e B(z) = z* abbiamo:
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Soluzione esercizio 2. Scriviamo B comeinsiemenormalerispeto all’assedelle

y esplcitando I'equaziore dellacirconfererzaunitariaz? + y? = 1 sul semipiano
{y > 0} el'equaziore dellarettaz + y = 1, entramie comefunzioni dellaz

B={(z,y) €[0,]]xR: 1 —z <y <+V1-z2}

Risultaalloraapplicandoil teoremaperl’in tegrazionesuinsiemi normali:
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Soluzione esercizio 3. Perriuscire a scrivere C' comeinsieme normale occare
trovareil puno d'intersezonetrale dueparaboleavente ascssapositiva (dal mo-
mentoche C C {z > 0}) . Allora dal'equazime 2> = —z? + 3 otteriamo

202 =3 == \/g (esduderdola soluzibnechenonci interessa) Dunque

C={(z,y) € [O, \/g

el'integraleéil seguente:
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Risolviamosepaatament (integrandoper parti) i dueintegrdi:
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Allora in conclusioneabliamo:
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Soluzione esercizio 4. Chiamiaro E, la regione di R? delimitatadalle rette ax
ed 7 e dalla paratla di equaioned’z?. Cerchiamodi capirecom’ & fatto que-
st'insiemetrovand innanzitutto le intersezimi tra la pardola e le due rette al
fine di scrivere E, comeunione di dueinsiemenormal rispetto all'assedelle y.
Mettend a sistana I'equazione della paratwla e quella della rettaaz otteriamo
a’z? =ar = z=0edz = % . L'intersezioneconlaretta? einvecedetermirata
dall'equaionea’®z? = Z chehacomesoluzoni 0 eda%. Allora possiamoscrivere

E, = E((zl) U Eff) dove

E,(ll) = {(z,y) € [0, ﬁ] xR: — <y<az}
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E? = {(z,y) € [—3, —] xR: a?z? <y < az}
a a
La misuradi E, € allorala sommadelle misuredi Eﬁl) edE,SQ) avend quedi due

insiemi interno disgiunto:
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Abbiamoalloral'areadi E, comefunzione della variabile a > 1. Derivando
sihaf'(a) = ;&5 — z1y; adeso f'(a) = 0 & L = 2> dacuiotteriamoche f
haun unico puntocritico in

a=7

Questoé ovviamerte unmassimavendosilim, 1 f(a) = lim,_ 1 f(a) = 0ed
essedo f(a) > 0 perognia (dalmomentoche f (a) rappesentaun’aren).



