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Esercizio 1.
Sia X una v.c. con densita:
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f(l'a 6) = 92 1(079) (a:)
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() = 4 e pivotale se la sua distribuzione non dipende da 6

fQ(Q) = 0(3 — )10,1)(9) = 2(1 — 9)1(0,1)(g) quindi Q pivotale.
0.9=P(q < Q < q2) = P(q1 < % < q2) da cui

P(Q < q1) =0.05 ¢ P(Q > q2) = 0.05

Adesso:

2 Jd"(1 — q)dg = 0.05 da cui si ricava che ¢ = 0.025
Inoltre 2 fq12(1 — q)dg = 0.05 e risolvendo si ha g = 0.776

Esercizio 2.

X1,...,X, cc. da
f(2,0) = 0e" 19 1o0)
= P(q1 < Q < ¢2) dove @ quantita pivotale.

Sappiamo che se Vi, X; ~ exp(f) allora > 1 | z; ~ I'(n,0) la rendiamo piv-
otale: @ =203" z; ~I'(n,3) ~ x3, allora
P(g1 <2037 1 x; < q2) = a quindi ¢; e g2 sono rispettivamente i quantili
t.c. g1 = X?FTQ ) € g = X?lfa )
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Esercizio 3.
Sia e lerrore dunque e ~ N (0, 10* ) ese P& il peso, P ~ N(0,107%).

P(q 1<Q<Q2)—O95SlaQ— /f
X ¢ la media campionaria e risulta:
=172 =315
0.95 = P(q1 < /\[) = 2P (qz)—1 da cui go = 1.96 e ¢ = —qgo per simmetria

la quantita pivotale @ ~ N(0,1) dove

allora I'intervallo per 6 &: 0.95 = P(X — (pﬁ <O< X+ QQﬁ)
= (3.14 < p < 3.15) i
in maniera analoga 0.99 = P(g1 < Q < ¢2) = P(q1 < 0)57&% < @) =

20(q2) — 1 da cui go =2.58 e q1 = —q2
099—P(X—q2f<9<X—i—qu) P(3.13 < 6 < 3.16)
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Esercizio 4.
Sia x1,...,xg c.c. raccolto tipo A
Sia 1, ..., ys c.c. raccolto tipo B
Qualita A: 86,87,56,93,84,93,75,79
Qualita B: 80,79, 58,91, 77,82, 74, 66
X ~ N(uz,0%) e Y ~ N(uy,0o?)
Siano X e Y le rispettive medie campionarie
XY ~ N(u, —,uy,%a2 + %02)
X = i%zle r; = 81.625
Y =338y = 75875
(X=Y) —(pa—py) ~t

uantita pivotale e:
@ uantita piv @+

(8+8—2) gradi li liberta

dove Sg ¢ lo stimatore non distorto della varianza comune o2
9 . (n—1)S24(m—1)S? o TS2+7S?2
S, = P allora S, = —4;

n—1

S = AL T (X - K0P e 82 = S T (Y - V)2

0.95 = P(q1 < @ < ¢2) dove g2 ¢ il quantile di livello (1 + v)/2 di una
distribuzione t di Student con 14 gradi di liberta.
0.95 = P(—t0,975(14) < (X=Y)— (o —pty) < t0.975(14)) =

= P(—togrs(14) < 2P0-et) 4, 000 (14))
V1%
dalle tavole si ricava che tg.g75(14) = 2.145 allora l'intervallo per piz — pu, al
95% e:
(5.75 — 2.145,/ 352, 5.75 + 2.145,/ 1.52)



