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La matrice jacobiana di F' nel punto (0,0) ¢ Jf(z,y) = ,Ol (1) ) che &
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una matrice invertibile quindi per il teorema della funzione inversa F' & in-
vertibile in un intorno di (0,0). In altri termini 3 r,p > 0 e una funzione
g: B.(F(0,0)) = B.(0,1) — B,(0,0) di classe C' tale che F(g(u,v)) = (u,v)
V (u,v) € B-(0,1).

Stimiamo i raggi r e p degli intorni in cui & definita g.
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Prendiamo quindi p = er<?= 1
PP =96 T =8 T 128
Sappiamo che F(g1(u,v), g2(u,v)) = (u,v) V (u,v) € B,-(0,1) cioe che
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Derivando la prima equazione rispetto a u e v otteniamo che:
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calcolando in (u,v) = (0,1) e ricordando che ¢1(0,1) = ¢g2(0,1) = 0 abbiamo
che %(O, )=1e 8—(07 1) = 0. Derivando nuovamente in u e v le due re-
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lazioni precedenti si ottiene che
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Quindi lo sviluppo al secondo ordine di g5 e:
ga(u,0) = u — u? + o(u? + (v~ 1)?)

da cui 0,1)=0.
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F & una funzione di classe C! intorno al punto (0,0, 0, 0) tale che F(0,0,0,0) =

(070)GM(070’070):(COShy1 V1itai—1 ) (1 0) che
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& una matrice invertibile. Quindi per il teorema della funzione implicita 3 r, p >

0 e una funzione g : B,.(0,0) — B,(0,0) di classe C* tale che

F(Il,.CCg,gl(l‘l,fEQ),gQ(l‘l, 1172)) =0Vz € BT(O,O)

Stimiamo i raggi r e p degli intorni in cui & definita g.
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Dobbiamo imporre che
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Prendiamo quindi p = 109 er < %

(¢) Sappiamo che F(z1, 22, g1(x1, 22), g2(21,22)) = 0 cioé che
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Prendlamo la prima equazmne e deriviamola rispetto ad x1 ed xo
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calcolando in (0 0) e tenendo conto del fatto che g1(0,0) = g2(0,0) = 0 otteni-

amo che %(0,0) =0, ggl (0,0) = —1

Derivando in z; e z9 le due relazwnl precedenti otteniamo che
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Icolando in (0,0) si ha —5(0,0) =0 0,0)=0 0,0)=1
calcolando in (0,0) si aax%(, ) ) 333131:2(’ ) ) 8:1:18502(’ )
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Quindi g1 (x1,x2) = —x2 + 51:2 +o(z] + 3)
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(a) F & una funzione di classe C! in un intorno di (0, 1,0) tale che F(0,1,0) =0 e
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funmone implicita 3, p > 0 e una funzione g : B,(0,1) — B,(0) di classe C*
tale che F(x1,22,9(x1,22)) =0V z € B,(0,1).
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Derivando in z; e x9 otteniamo che
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Derivando di nuovo si ottiene che
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Quindi g(z1,22) = 2(z2 — 1) — 1$1 (xz —1)* +o(2f + (2 — 1)*)

F(z,y) = 2y% —sin® z.
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zione implicita.
Tuttavia si ha che 2y% — sin® z = 0 <= z = arcsin(V/2 y?) quindi {F = 0} ¢,
almeno in un intorno di (0,0) il grafico di una funzione di classe C*.

(0,0) quindi non possiamo applicare il teorema della fun-



