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Esercizio 1
In coordinate radiali I'insieme E diventa

E = {(rsinpcosf,rsinpsind,rcosp) : r € [0,1], 6 € [0,27], ¢ € [0, %}}7
e quindi
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Esercizio 2
a) Ovvia.

b) Data v la circonferenza unitaria oientata positivamente, si ha che

/w:27r.
P

z? oy 2 2
A:{Z‘i‘jﬁl}\{ﬁ? +y <1}

Sia

tale che 9T A = v — ). Dal teorema di Gauss-Green segue che
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per la chiusura di w. Si ha quindi che

Esercizio 3
Sia S la superficie
S={(z,y,2) ER®: 2?2 +9*° <1, 2+ 2=0}

tale che TS = C, e sia F = (y — 2,2 — z,z — y) il campo vettoriale associato a w. La

superficie S ¢ parametrizzata da
o (@ y) € {(wy) R : a? +y2 <1} — (2,9,1—2) € S.
Abbiamo quindi che

ndS = dyp A dyp = (1,0,—1) A (0,1,0) = (1,0,1)



rot F = (—2,—2,-2).

Si ha quindi che
/ rot F'-ndS = —4/ dxdy = —4mw.
S

{224+y2<1}
D’altra parte la curva 075 = C & parametrizzata da
v : te[0,2m] — (cost,sint,1 — cost) € 919,

ed allora
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/ w = / [—(sint — 1+ cost)sint + (1 —2cost)cost + (cost — sint) sint] dt
ots 0
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