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Esercizio 1
Abbiamo F'(0,0) = (0,0) e
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In particolare DF(0,0) = Id & una matrice 2 x 2 invertibile, e quindi la mappa F & localmente
invertibile in (0, 0). Dobbiamo trovare p > 0 piccolo tale che
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segue che p pud essere scelto come p = % er = qg-

5 Ossia la mappa inversa G ¢ definita da B 1_(0,0)
a valori in B (0,0).

Esercizio 2

Studiamo i punti critici vincolati di f(x,y, z) su

S={(r,y,2) eR®: 2 =1—2% —¢?}

con z > 0. Il sistema
z(1-X)=0, y2—-X) =0, 62=2X

ammette le seguenti soluzioni:
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f(P)=3, (@s)=2, fOMx)= 3.

Abbiamo che

Studiamo adesso f(z,y, z) su

So={(z,9,0) € R?: 2? +y* =1},



ove la funzione f prende la forma f = 1+ 32, ed ha quindi valore minimo 1 e massimo 2. Allora

11

max f = f(P) =3, minf = f(Ms) = 15,

Esercizio 3
Introduciamo coordinate cilindriche rispetto all’origine:
x=pcosl, y=psinb.

Il solido M in considerazione si scrive in tali coordinate come

M ={(pcosb,psinb,z): 6 € [O,g] u [3771-,27r], p <acosb, |z| < +/a%— p?}.

Allora
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