AMS5 2006: RECUPERO II ESONERO

TEMA 1.

Siano ¢q,r > 1, % + % =1. Provare che

ge LY(R"), hel'(R") = hxgeCR") e sup|h*g|/(r) -t 0

lz|>R

TEMA 2.
Sia 0<¢ sommabilein R" taleche [z = 1.
Sia  @(x) := e "p(%). Provare che

[locxf=11 =00 VfeL®Y)

TEMA 3.

Provare la diseguaglianza di Sobolev:

RN

(q/ ju| ¥ ) : < c/ V2 vu e H'(RY)

TEMA 4.

Sia  feLL.(RY). Provare che

loc

1
UOZ(BT> Bré) |f(l’) - f(y)’ dy —r—0 0 q.0. T



ESERCIZIO 1.
Sia  f(r) = .,/=—a——,7 € R.

|z](1+1log? [x])*

Stabilire per quali  p>1 risulta  f* x_1, € L7 .

ESERCIZIO 2.

Sia. f, : R — [0,+00) non decrescente e tale che infgr f,(z) = 0.
Provare che

flz) =2, fulx) <400 VYV = f é derivabile quasi ovunque e

f'(x) =%, fl(z) quasi per ogni z € R.

ESERCIZIO 3.
Sia feILP(R®), p>1, fasupportocompatto.

Provare che la funzione = — [ f‘iy z? ha derivate prime (deboli) localmente
sommabili, date da

9] fly
Ox; \x—yl / va—yl3




