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Esercizio 1. (a) Sia y = 41, ...y,. Scriviamo la funzione di verosimiglianza

L(ly) ﬁ P(Y; ) f[ e 00y 1 —nb g yi
= i = Yi) = = —x e ‘.
i1 Y i1 yi! Hi:1 yi!
Quindi L(0ly) = h(y)g(T1(y), 0) dove
M) = e g(Ti(y).6) = e 6O,

H?=1 yi!
(b) Posto Ta(y) = (13" (), Ty (y) dove Ty (y) = i e T2 (v) = 3 i,
i ha: L(8ly) = h(y)g(Tz(y), ) con - -

1 &)
h(y) = =—— e Ty, 0) = e 0972 ),
9= o(T2,)

(c¢) Consideriamo due campioni y e y’ dove y = (y1,...,Yn_1,Yn) mentre
Yy = (Y1, Yn-1,Y,) con y, # y., ovvero i due campioni differiscono solo
per l'ultimo elemento.

Si ha

Ts(y) = T5(y")
Se Tj fosse sufficiente allora L(0]y) = h(y)g(T3(y),0) e L(Oly’") = h(y")g(T5(y’),0)
e quindi L(f|y) o< L(0]y’).
Ma
LO)y) e M0gT3(Y)+yn — o—10gTs(y)gyn

L(0ly’) o< e 09T ) gvn,

. . . , / . . N .
Quindi, poiché 0¥ e 6Y» non sono tra loro proporzionali, 75 non e sufficiente.

Esercizio 2.

n n

L(bly) = H PYi=y) = HQyi(l — )Y = g vi(] — )L

i=1 =1



per cui L(0]y) = h(y)g(T(y),0) dove

Esercizio 3.

- 1 " a—1 -1 _
L(0ly) = HB -y _(B(a,ﬁ)> Hy (1—y)" " =

=1

Esercizio 5. (a)

+001 71( 7)\)
/f(y)dy=/ g€ oW N dy
R A

ponendo t =y — A\ ovvero y =t + A si ottiene
+00 1
/ “emuldt =1
o 0

(b) La densita congiunta

f(yl(A, 0)) :H é>\—&—oo)(3/l ——exp{ Zyz_n)‘ }[[A—l-OO( ))

2

ler—\



dove yqy = min{y1, ..., yn}-
Quindi la funzione di verosimiglianza e

L((A,G)IY)——eXp{ Zyz—m } —ooym) (M)

Per cui la statistica sufficiente ¢ T'(y) = (y(1), Z Yi).

Esercizio 6. Si ha che la densita congiunta di y = v, ..., y, ¢ data da

f(ylo) = (e_(,;_exp { Zy@} Lo,y (y
Quindi

L(H‘Y):@_%GXP{ Zyz} ooy(l)) 0)

da cui segue che T'(y) = y().

Esercizio 7. La densita congiunta del campione ¢ data da

1(y16) = (2;) Xp{_w}

quindi T(y) = >0, |vil-



