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Continuitae differenziabilitain R?
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Esercizio 1. Siconsterila sguentefunzione f : B — R:

A se(a,y) # (0,0)
f(z,y) = { (|)( wr se(z,y) = (0,0)

Trovarecondizioni necessariee sufficienti su a e 8 affinché:
(i) f siacortinuanell’origine;

(i) f abbile dervatedirezonali nell’origine;

(i) f siadifferenziable nell’origine.

Esercizio 2. Discutee la continuita dellaseguentefunzionesu R:

0 sexr=1

f(z.y) = { e (75 ser #1

Esercizio 3. Consicerarela seguentefunzione f : B — R:

flz) = { |x|25inﬁ sex #0

0 sex =0

Dopoaver verificat che f écortinua, calcdarne(seesigono)le derivateparzali
e discuernela differenziabilita nellorigine. Osservarenfine che f, ed f, non
sonocontinuenell’origine. Non é cio in contrastoconil Teoremadel Differenziale
Totale?

Esercizio 4. Siconsderila sgguentefunzione

f(z,y) :{ miglizx se(z,y) # (0,0)

0 s¢z,y) = (0,0)
Calcolae i f,(0,0) e 4 £,(0,0) . Perchésonodiverse?
Esercizio 5. Trovareseeside unafunzione f : B — R taleche:

lim f(at®,bt°) =0 Va,>04a,b eR
t—0

ed f nonsiacontinuanell origine. Trovareinoltre f : B — R cheammettautte
le derivatedireziondi continuein un puntomanonsiaivi differenzialile.



